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ÓÕÔ�Ó ÖØ×ÁÙÛÚÝÜßÞáà�â¡ã
ä-åÍæèç éëêíìîæ!æ�éíì�ïñðóòõôèéëåîô0öáå�ò&÷øéúùíòûôÒüþýèÿ������ßö�� ô&éíå ò�� ðó÷!ì òè÷ñù¿éëåîé	�áå�òÅðóò å ç é	��
�������µå ç é���
����������ò æ�öáìîæ����óï�ì�� ì�æ�ï�ò������áöáìîæ ð�ç éíð����óï�òè÷ö��áò��� 0ï"!��óðóò#�í÷!ì ê(ì$� éëå�ònðóò ÷!ò%�á÷" èæ�ò%�Ûï!éëï�ì����Øò��'&�(��Õò��)� å�é�*&é	�Ûïµô+! é�,Ûöáò-���íìîæµæ�ö ÷ å ç ö��áò ðóòûæ�. é(ô0òûæµð�ç ö/��ð��óð� ûô&é�0èðó÷!ò�1'2��ô&éíå ò�� ðó÷!ì òè÷ñðóòÒô0ò ï435� ò6 &ï!éëì ï�� ì å738,(ö ò&å9,(ö òèæ¸é	�/�� &òûæ%����:ßòè÷�ï�� éí÷ å òûæ¸ù ì�æ�ì�ï!ò&öá÷¡æ;�� èðóìîô&éíö�<nðóòûæ å�é��=�(÷!éëï>�(ì ÷!òèæ;?A@5BDC	E/FG1
ÓÕÔIH ÖKJ¸ÞáàML�ãONQPARTSñÞ�UÝã
ä-å�òV<óìîæ�ï!òÒð� 4�M� ö��Ãôèéëå�ò%� ðó÷!ì�ò&÷; èô&÷�ì ï¸ò%�Ãüþýûÿ������ ð����Ûï¸å òûæ¸ô&éíå�ô&öáå�æ¸æ>���Ûï;. éëì ï!æ ðóì ÷!òèô0ï�ò�� ò��Ûï ò��Ãÿ�����1Õä-å¼æ&ç éëê(ì�ïñðóòXW�Y�Z�[�\�]�Y�^��_ èô&÷�ì ï
� éë÷�` ì�ô+! éíò&å7a éë÷!÷!ò0ï ò0ï ðóìîæM����� ì$�áå�òÅæ�öá÷¸å òÒæ�ò&÷!ùíòèöá÷¸ðóö#b�c5d5e#f ôíç òûæ�ï ï�÷"0èæ;� ì ò��8. éíì�ïg1

2���ô&éíå ò�� ðó÷!ì òè÷ ò%�h&�(i� ðóòèæ!æ�ì$�� Ãéúù(òèô8jlkóÿ¼÷�ìîô+móæ%�Áòèæ�ï ð� 4�M�n�á÷"�����(æ> ðóò%�áö ì�æo� å ö æ�ì�ò&öá÷¡æµð�ç é	���� èòèæ�� éí÷p( ò��áìîæpqøì ÷"�íö�æ�ö ÷#r
s�t_t_u;v>w5w	t_x�y{zM| ^ y/w Y u�u Z�}�W	Y t } | \�~ w	��� c�^�}�W��=~ w��5| ^�[/1

(A��� ô	�Û÷!ì ò��ÆðóòA� ò&ö�.4�5�µéëìîæº÷!ò&ù öp��� é�. é�*%���#rQ�=�(öá÷��µé�� éë÷�ï��0ç éëì ð� èô&ì�ð� ð�ç öóï�ì�å�ì�æ�ò&÷Áå òûæ��µé(ô0÷"�(æ ðóö�� éíô+m¿éëê(òA� u ðáò�`Ãìîô+! éëòèå
`Ãò%! å ìîô+!7��,ÛöáìQ.D�(÷>� ò%�ÛïÒö�� òV<áô0òèå å�ò%�Ûï6�íöóï!ì å ðáò ôèéëåîô0öáå�1 üÝénå òûô�ï�ö ÷�òµðóö ôV�óðóòX èô&÷�ì ïÅéúùíòèô ô0ò�� é(ô+múéíêíò òèæ�ï6� å ö æÒô%�����á÷" %!áò�� æ�ì$�áå�ò
,ÛöáòÅô0òèå öáì� ûô0÷!ì�ïñò��Ïÿ � � ðóò6� é(æ�ò�1

jQ�íöá÷Íå�é ÷�ò��á÷" èæ�ò%�Ûï!éëï�ì���� ò%�X&íð��"�0ç éëìóéëö æ!æ�ìI�úöóï!ì å�ì�æ> {jlkóÿ¼÷�ìîô+móæÝðóò ÿ ì$���íï>!536� é	�X� é�� ð ïg�¿ò0ï ò%��� éí÷�ï!ì�ô&öáå�ì òè÷¼å ç ò%< ï�ò%� æ�ì���� u ~ t��	� ]�1
ÓÕÔI� ��U�Þ��AR;P Ú�NQPARTSñÞ�U�Ú
üÝéX�� 0ï"!��óðóòÅðóòÅô&éíå�ô&öáå�ðóòûæQ�4�íöá÷¡æ ðóòÅæ�ò%�µéëì��áòÒðóöÃô&éíå ò�� ðó÷!ì òè÷Áòûæ�ï ð� èðóöáì ï�òÅðáò�,(ö ò&å9,(ö òèæ;��� æ�òè÷�ù¿é¿ï!ì$��� æ�r
W 1 üÝò W ��é	� ù ì�ò&÷A
����� òèæ�ïñö�� æ!é	� òèðóì�1���� é(ð����áï�òÒåîéµôV��� ù(ò%�Ûï�ì���� ðóòÅ÷!ò%�á÷" èæ�ò%�Ûï!ò&÷¸å�òèæQ�4�(öá÷!æ ðóòõæ�ò%�µéëì��áò�� éí÷ñö��#� ö��� &÷"��r
�0ç éëì¼ô+!��íìîæ�ìQr

å�ö�� ðóì��µéë÷¡ðóì�� ò&÷¡ô0÷!òèðáì���ò&ö ðóì ù(ò%� ðá÷�òûðóì æ!é	� òèðáì ðóì��µé	� ô+!áò
W 
 & � � � �


�1;2A�áò é	���� èòi�(÷!ðáì$� éíì ÷!òõô%�����á÷!ò%� ð�&������4�íöá÷¡æ%���(÷
365 = 52 × 7 + 1

1Òä-åQ3 éÆð���� ô ö�� ð� èô&éíå�éíêíò ðóò W �4�íöá÷Òðáé�� æøå òX�����ðáòèæl�4�íöá÷¡æ��=�(öá÷ å ç é	���� èò æ�öáì�ù¿é	�Ûï�ò æ�ì ò&å�å�ò òûæ�ï6�í÷¡ðóì�� éëì�÷�òõò&å�å ò éëö æ!æ�ìI1��ñöáï�÷!ò%� ò%�ÛïÒðóì�ï å�ò W ��é	� ù ì òè÷6
T��� W ðáò&ù ÷!éíì�ï6 0ï!÷�ò ö��ðáì$�µé	� ô+!áòi�
6+1 = 7

��1�� ÷ºå ç é��8
����� òèæ�ïl� ì�æ!æ�ò%< ï�ì�å ò ò0ïÁô%�������í÷�ï�ò�&����;�4�(öá÷¡æ�r å òøð� èôèéëåîéëê(òñæ�òè÷!éÅðáò¡
�� å�ò W ��é�� ùÛì�ò&÷;
��� Wô%�í÷!÷�òûæM����� ðó÷!é éëö-� ö��� &÷"�
6 + 2 = 8 = 1 (modulo 7)
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�����/��
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����� ò&ï!ô�1�æ>���Ûï��áìîæ�æ�òV< ï�ì�å�òèæ�1h���ð� 0ï�òè÷>� ì��áò&÷¡é ð���� ôÒæ�ì�å ç é����� &òÒô+!��(ì�æ�ì�òøòûæ�ï�� ì�æ!æ�ò%< ï�ì�å ò ò%�Ïï!òèæ�ï!é	�Ûïñæ�ì�ò&å�å ò òûæ�ïñö���� öáå�ï!ì$� å òÅðóò6�=1
� t [�~ t ]�� x \/[hY	\5\��5[
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�� �5t ^ x \�W�� �� [5Y�^���}�~5~ [�� t }	Z���� �� [5Y�^���}�~5~	[�� t }�Z��������
�� � [���Y�Z�� �� [5Y�^���}�~_~�[�� t }�Z������ �� [5Y�^���}�~5~	[�� t }�Z���� � �
�� �5t ^ x \�W�� �� [5Y�^���}�~5~ [�� t }	Z���� �� [5Y�^���}�~5~	[�� t }�Z��������
 } ��\ x� �� [5Y�^���}_~5~	[�� t }�Z�!  u ~ ���_b5Y�Z�[	\�]�^�} [�^_d
[ t W z

�=1{jQ�(öá÷ ö��áò é	���� èò ô+!/�íìîæ�ì�ò������ ô&éíå�ô&öáå�ò&÷¡é å�ò ð� ûô&éíå�éíêíò�� éë÷ ÷!é������í÷�ï¡��
������� ò%� ôV�����óï¡é	�Ûï å òûæøé����� èòèæøò0ïÒò%� é �4�(öóï!é��(ï Wô+! é�,Ûöáò¡.D�íìîæ ,Ûö�ç ì�å73Æéíöá÷¡é ðáé�� æñô&ò0ï¸ì$�Ûï!ò&÷!ùúéíå å�ò ö��áòÅé����� &ò6�áìîæ!æ�ò%<Ûï!ì å�òo� ò��nï!ò%� é��Ûï ôV�����óï!òÒðóò�
�������V1
��1����Ï÷!ò0ï�ì�ò%�Ûï����íöá÷¸å�òÒð� %� öóï ðóòÒô+! é�,(ö ò¡���(ì�æ6r

���íìîæ é����� &ò6�(÷!ðóì�� éíì ÷!ò é	���/ &ò6�áìîæ�æ�òV< ï�ì�å�ò
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� ò0ï�ï�ò� 0ï!ö ðóò��áò ï!òèæ�ï�ò�� é(æ¸æ�ì�å�òèæ ù¿éíå òèöá÷!æ ì��Ûï�÷"�óðóöáì ï�òèæ;���íö ÷ñå ç é	�/�� &ò_�Dd_\/�ºò&ï¸å ò����íìîæg� ��| }�~��V� æ>���ÛïñôV�(÷�÷!òèô0ï�òûæ��
jÕéë÷ ð� V. éëöáï�� å�é ôV���X�µé�� ðóò  b�Y�Z�[�\�]_^�} [�^Åé��µô+! òñå ò����íìîæºò&ï å ç é����� &ò ò%�Æô%�íöá÷¡æ ò&ïÁò��Ûï>�íö ÷�òñåîéÅðáéëï�òøðóö��4�(öá÷�� æ�öáê(êíòûæ�ï!ì$��� ðóò

�íòûé	��� `Ãìîô+!áò&å	��
�F��
�����1
k ì����µùíòèöóï ù��íì�÷ºé�� ô+!áòè÷��(ö����4�(öá÷ ð�ç ö��p���(ì�æl� éë÷�ï�ìîô0ö å ì�ò&÷g�����µ÷!é	�4�íöóï!ò&÷¡é å ò�� éë÷¡é	��00ï!÷�ò ��| }_~	b s�| }_~�};!���Y�Z_[ x ^³éëö�< éíöóï�÷!òèæ��ôV���X� òÅðáé�� æ å ç ò%< ò����áå ò6�á÷" èô% èðóò��Ûï ò&ïñå òÅæ�öáì�ù¿é	�Ûï�1
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