1gc 4 octobre 2006

Corrig € du devoir surveille re 1

‘ Exercice 1 : (8 points) Résolutions déquations et d'inequations polynomiales‘

1. a) Graphiquement, les solutions dédjuation’ — 2x— 1 = 0 correspondent aux abscisses des points d'intersection
de la courbg = x*> — 2x — 1 avec 'axe des abscissgs 0. On lit donc ‘ 2 solutions x; ~ —0,4 etx, ~ 2,4 |.

b)

¢) Graphiguement, les solutions de Biguatiornx’ — 2x — 1 < %x + % correspondent aux abscisses des points de la
parabole qui sont sis en-dessous des points de la drpite%x + % Il'y a donc un seul intervalle solution et

2. a) On résoud lequationx® — 2x — 1 = 0 en utilisant la rathode du discriminant. On trouve= 8 d’ol les deux
racines éelles

2—vV8 2-2V2 . 2++/8
Xq = \/_z v2 soit [x; =1—+2 et X = \/_= 1+vV2=x
2 2 2
b) Il vient
1 1 5 3
2o 2X—1< 2x+= 2_Zx—Z<o.
X X \ZX 5 — X 2x 2\O

Et résoudre cette derie irequation reviend determiner le signe du polymex? — gx - "—23 On utilise pour cela
la méthode du discriminant. Il vient

25 4x3 49
A= —+ =
4 2 4
d’ou les 2 racinesaelles :
5 7 5,7
2 _ 1 1 24 7
=2 2 -|_Z = =2 2 - =
X1 5 5 X1 et X2 > 3=x

Le cours nous dit alors que le polme est du signe dea a l'intérieur de l'intervalle des racines, et du signe de
a a I'extérieur de cet intervalle. Comme igiest positif (puisqua = 1), on en @duit que

, 5 3 1 .
x—Ex—Ego < X€ —5,3 ce qui prouve que

1 1 1

2 .

—2X—1< X+ 2= -=
X —22X—1< X435 xe{ 2,3}
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‘ Exercice 2 : (9 points) Coefficients indeterminés, intersection et positions relatives de deux courb#s

1. a) Graphiquement, on Iit‘ f(-1)=-1 ‘ et ‘ f(2) = 0‘.
b) Commef(x) = ax + b, la question pecédente nous donne le sgste :

(1) (—a+b=-1 —a+b=-1 b=-1+1/3=-2/3
olzmibe0 o wlzmet = {a:1/3
. 1 2
soit f(x)—éx—é.
2,
\31\
2
3
\
6 5 4 -3 -2 1 O 2 4 g >
. 2
S
N L
- \y=—3x+2.
-3
S

3. Graphiquement, on &(x) = g(x) pour , etonaf(x) < g(xX) pour |X€] — ;0,8]|

4. a) Chercher l'intersection des courbesfetg revienta résoudre le sysme
{y=f(X) — {y=%X—§ — {—3x+2=%x—§ — {—9x+6=x—2

y=9(x) y=—3x+2 y=—3x+2 y=—3x+2
8 =1 x=8/10=08 _ P R
<~ {y= a4 & {y: ~0.4 = ‘un point d’intersection : (B; -0, 4) ‘

b) Etudier les positions relatives des courbed de g revienta étudier le signe de la défrencef (x) — g(x). Or

1 2 1 2 . _ 10 8
f(x)—g(x)-:—%x—:—%—(—3x+2)-§x—§+3x—2 soit f(x)—g(x)—§X—§

d’ou le tableau&capitulatif :

X 0 0,8 +o0
f(x) — 9 - 0 +
f(x) C; au dessous dg, C; au dessus dg,

‘ Exercice 3 : (3 points) Coefficients indeterminés

Répondre au prokime poé revienta resoudre le sysime :

f(-1)=—4 a—b+c=—-4 1) (a—b=-1 M+@ (2a=2
{f(O):—S S {02—3 = {02—3 = {02—3

f(1)=0 a+b+c=0 @ la+b=3 a+b=3

doll (a,b,0) = (1,2, ~3) et | f(x) =x*+2x - 3|




