tgm 2 7 décembre 2005

Corrigé du devoir surveillé n° 5

durée : 45 mn

Exercice : Etude d’une fonction rationnelle. (d’aprés Bac F, 1991)

1. Onabiensir | lim f(X) = +oo | puisque
X—»+00

4
f(x)=x+2+X avec

4 . N
2 = 0. Donc on a bien | A asymptote a C; en +co |.

b) De plus, la différence f(x) — (x + 2) est égale a 4/(x — 2) qui est du signe de (x — 2).
On en déduit, puisque x > 2, que (x — 2) est toujours positif sur I’intervalle, et donc que
C; est toujours au dessus de A | sur I’intervalle ]2, +oo].

2. a)Ona Xgrpw [f(X) — (x+2)] = Xgrpw

3. a)Etona | lim f(x) = +oo | puisque
x—2*

((limx—2=0"
X—2*

= +o0

avec { lim
X—=2t X —

4
=X+2+
f(x) =x+2 v

limx+2=4
\ X—2

b) On en déduit immédiatement que | la droite x = 2 est asymptote verticale a C¢
4. Ona

b 4 X —4x+4-4 . n . X(x—4)
f'(x)=1-— X2 x— 27 soit f'(x) = x—2)?

qui est du signe de x(x — 4) puisque (x — 2)? est toujours positif, et donc du signe de (x — 4)
puisque x > 2 par définition de f. D’ou le tableau de signe de f', suivi du tableau de variations
de f:

X 2 4 +00
X—4 — 0 +
/(x) - 0 +

T




tgm 2

7 décembre 2005

5. Ona f(3) =9et f/(3) = —3, d’ou I’équation de T :

y=-3(x—3)+9

soit

T :y=-3x+18




