chapitre 3 :

LE THEOREME DE THALES ET SA RECIPROQUE.

1. La droite des milieux.

(a)

Milieux.

THEOREME :

Dans un triangle, si une droite passe
par les milieux de deux cotés, alors
elle est parallele au troisieme coté.

Longueurs.

THEOREME :

Dans un triangle, le segment joi-
gnant les milieux de deux cotés me-
sure la moitié du troisieme coté.

Milieux et paralleles.

THEOREME :

Dans un triangle, si une droite passe
par le milieu d’un coté et est pa-
rallele & un deuxieme coté alors elle
coupe le troisieme c6té en son mi-
lieu.

2. Le théoréme de Thales.

(a)

Propriété.

Données :

— M est le milieu de [AB].
— N est le milieu de [AC].

Conclusion :

La droite (MN) est parallele a la
droite (BC).

Données :

— M est le milieu de [AB].
— N est le milieu de [AC].

Conclusion :
_ BC
==

MN

Données :

— M est le milieu de [AB].
— (d) est parallele a (BC).

Conclusion :

(d) passe par le milien N de [AC].

Etant donné deux droites (d) et (d’) sécantes au point A; B et M deux points de (d) distincts
de A; C et N deux points de (d') distincts de A :
si les droites (BC') et (M N) sont paralleles, alors on a :

AM AN MN

AC

BC




(b)

Calculer des longueurs.

Sur la figure ci-contre les droites (AC') et (BD) sont sécantes en O. /
De plus, on suppose que les droites (AB) et (C'D) sont paralleles. D O
On donne : OB=5cm; AB=3cm; OD =6 cm; OC =9 cm. B
Calculer les longueurs OA et C'D.

C

Les points A, O, C sont alignés ainsi que les points B, O, D. De plus, les droites (AB) et (C'D)
sont parraleles. Donc d’apres le théoreme de Thales, on a :

04 _oB _AB
OoC OD CD’

D’ou en remplagant par les valeurs :

OA 5 3
9 6 CD’
On calcule les longueurs inconnues :
OA 5 5 15
- = = A = _ = — =
9 5 donc O 9 x 5 5 7.5
3 5 6x3 18
cp g dome ¢ 5 5 =50

On conclut : OA=7,5cm et CD = 3,6 cm.

Vérifier si deux droites sont paralleéles.

A
Sur la figure ci-contre les points A, M, B sont alignés, ainsi que M
les points A, N, C. On sait que : AM = 11,9 cm; AB = 35 cm ;
AN =18,2 cm; AC =52 cm.
Les droites (BC) et (M N) sont-elles parralleles ?
B C
On calcule les rapports :
AM 11,9 AN 18,2
——=—"=0,34et — =—"-=0,35
AB 35 0% AC T sz T
On les compare :
AM | AN
— t — 4
1B 7 AC (car 0,34 # 0, 35)
On applique la propriété de Thales :
. : Y . . AM AN .
Si les droites (BC) et (M N) étaient paralleles, on aurait A5~ Ac e au n’est pas le cas.

On en déduit que les droites (BC) et (M N) ne sont pas paralléles.

3. La réciproque du théoréme de Thales.



(a)

Propriété.
Etant donné deux droites (d) et (d’) sécantes au point A; B et M deux points de (d) distincts
de A; C et N deux points de (d') distincts de A :

AM AN
si les points A, B, M et A, C, N sont dans le méme ordre et si 1B = Ac’ alors :
Les droites (BC) et (M N) sont paralleles.
Exemple :

Sur la figure ci-contre les points A, M, B sont alignés, ainsi que
les points A, N, C. On sait que : AM = 3,6 cm; AB = 6 cm;
AN =5,1cm; AC = 8,5 cm.

Les droites (BC) et (M N) sont-elles parralleles 7

AM 3,6 AN 5,1

a5 =5 =06et G5 =gy =06
Les droites (AB) et (AC) sont sécantes en A.
Les points A, M, B de la droite (AB) et les points A, N, C de la droite (AC') sont dans le méme
ordre.

AM AN
"AB ~ AC”
D’apres la réciproque du Théoréeme de Thalés, on en déduit que les droites (BC') et (M N) sont
paralléles.

De plus



